النسب اطلثلثية للزاوية للزاويه الحاده 


فی اطثلث الفائم الزاویة ومن فیتاعورس جر أن : 


فان ( ج )=( وب )+ (ب ج کے 


< 


! 
٠‏ اش 
ب صسجاور د 

ت 
ص ع 


طا س = 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ خرقتری ت‎ 


داس 


مسلدوظه هامه : فی أی مثلث قائم الزاوبه ظا س 


J 
۷ 


إدا کان جاس = 


| 1 
أ خرىلر8» ك/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


سثال۲ فی الشکل اطقابل ۲ ب ج مثلث فیة ی (ک() ۹۰5 ۱| 
الد لل 
ب 


آئبن أن جنا ج جاب جا ج جاب = صر 
دن فیناعورس جاج =“ = 
ب جد fo = [fo+ | = ')10( + (r=‏ جلاب = . 
. جنا ج جناب جا ج جاب = TS‏ ا ج ے ا 
۵0 0 .0 0 0 0° 
واں ے ٥۹‏ ےہ 
0 0 


| سال ' ب ج ثلث فیه ی زد ب) = ٥ » ٩۰‏ ظا ۱۳۱+۲ احسب قیسة جا جا ج + جلا | جا ج 


0ط += ۳ > 
0ط =" -\ اسم 
0ظ ۱= ظا ۔ ' 
+ مسم 
o +l = °)( + 0| = + |‏ = |1 = ۳ جا = 
oyo MUI _ 1 .‏ ۱۴ 
جا جاج + جا جاج چ سک س٣‏ س٣س‏ جاج = س 
4ا r0‏ . 1 
Ma ” TM‏ جنا( 2 س 
۹٣۹‏ ے ۴| 
TA‏ جاج 7 س 
ادل 


سنال س ص ٤‏ قائم الراویة فی ص ٥١‏ جا س ۳ = 


٠‏ دناس = ۳ 0 دنا س = ٣‏ زار 
0 
کے 
۳ 
٤‏ £ 


¿= A-0 = ٤ص‎ > 
ص‎ 
E 


. جا £+ جا س = 
٣‏ ازىر ۱۱۱٤۷۳۳۹۵0۹/7‏ . 


ریب س ص ٤‏ فیہ یں دی ) = 4 > ۲ کلاس ۱= صر أودد جا س+ جنا س الحسل 


«صثاله فی الشکل اطقابل : أو جد قيمة! | 


طا (ح ج ۱ء) + ظا (حب۱؛) 


٠‏ د إلا لل 
طا ( د ج (؛) - ظا (د ب ۲ء) 


I = Al - fol =e} 
0= ا٤‎ - 104 | = بء‎ 


ظا(دجا؛)= م » ظا( دب !)= ج 
طا( حج ۱؛) + ظا (حب۱ء) ب _ N‏ 
طا ( حب ۱؛) - ظا (حب۱؛) 2 [ 


مئال ۱ ب ج ؛ شب صندرف فیه ۱ ؛ // ب ج ء ی (د ب ) =۹۰ » فإذا کان ۲ ب = اسم ١‏ ] 


= سم » ب ج =ءاسم . أثبن أن جنا(د ءج ب)- ظا(د إ جب) الملا 


العمل ترسم ۲ ج ء ٥ =4+11( =+ 8 TT‏ 


: نس ¢ 
- 
8 اس 
۰ ۳ _ 
طا( < جب)= — ب اس 9 اسم <> 


= جا( د جدب) - ظا( دم جں) = کے ۔‎ ٠ 


- 
: أ/اخرتری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


ثال۷ ۱ ب جد صثلث فیه: ۲ ب = ج = اسم » ب ج = اسم ۰ ۶۲ا ب أثبن أن [] 


) جا ج + جنا ج =۱ ۲) جاب + جنا >۱ اللا 


ر ٠‏ 
فی اطنلن ‏ ؛ ج = | 1-1 > | = ۸ ءال 


ثانیاً فی اطثلث بء جاب = = - 


.. حاب + جاج = = 


o | ے‎ 


. جاب + جنا ج >| 


مثال۸ ۱ ب جد ثلث قائم الزاویه فی ب » ۱ ب =1 سم ء ظا ج = اوجرا 


ا) طول کل سن ب ج » ١‏ ج ) جا + جام الملل 


أ / زور2 ت .۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/‏ 


رریب۳ ۲ ب جد «ثلث قائم الزاویه فی ب » جا ۲ = ٠.1‏ أوجدقيمة جا جاج + جنا + جاج [_ 


مال دا كانت النسبة بین قیاسی زاوینین ملنامنین ۲ : ۷ فأو جد الفیاس السنینی لکل منهما .|| 


بفرض أن الزاویین هما ۲ س » ۷ س 
وحیث أن الزاویئین مننْامین .۰ ۲ س +۷ س ۰٩۰=‏ 
۰ ۹ں = .0 س = = | 


الزاوبة الأول = ۲ س ٠٠=۱١×۴=‏ الزاوية الثانية = ۷ س .۷٠=١١×۷=‏ 


سال۱۰ ۱دا كانت السبه بین زاوینین منکا ملین کنسبه ۱ : ۳ أو جد الفیاس السنینی لکل مهما .1 


بفرض أن الزاویئین هما س » ۳ س 


ودیث أن الراوینین منکا ملین .. س +۳ س ۱۸۰5 


۱۸۰ = س‎ ٤ 
٤0 = س = . یں‎ 
ا٣٥‎ = ٤ه‎ ×۳ = الزاوبة الثاني = ۳ س‎ ٤٥ = الزاوية الأول = س‎ 


دريب إذا كانن النسبة بين قياسان الزوابا لدا خلة طثلت ۳ : > : ۷ فأوجدالقياس الستينى لكل زاوية1 


ا هرقلري ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


۱) ذا كانت النسبة بین قیاسی زاویئین منكاملئين ۳ : ه فأوجد القياس الستينى لكل منهما . 

۲ ) إذا كانت النسبة بین قیاسی زاویئین ناسین ۲ : ۷ فأوجد الفياس السئينى لكل منهما . 

۳ ) إذا كانت النسبة بين قباسات الزوايا الراخلة طثلث ١‏ : ۳ : ه فأوجدالقياس السئينى لكل زاوية . 

. سم أوجد قيمة كل من‎ ۲١ = س ص ۶ مثلتٰ قائم الزاویة فی ع » س ۶ = ۷ سم » س ص‎ ) ٤ 

|) طا س × طا ص ۲) جا س+ جا ص 

 ) ٥‏ ب جد قائم الزاویة فی ب » ٥‏ جا ج-٢۳=۱‏ اوجد جميع الوال اطتلنیه للزاوینین ١‏ » ج 

ثم أحسب قیمة جا ۱ جنا ج + جنا جا ج 

: سم أوجد قیصة کل من‎ ۱١ 2 ۶ سم »› ص‎ ۱۳ = ٤ س ص ۶ ثلث قائم الزویة فی ص فیه : س‎ ) ٦ 
ا) جا س جنا ع + جذاس جاع ۴) ۱+ ظا س‎ 

۷) ' ب جد «ثلث قائم الزاویة فی ب فإذا کان : ۲۲ ب = إ۳ ١‏ ج فأوجد النسب اطثلثية الاساسية للزاوية ج 
۸) ۲ ب جد؛ شبة نرف فیه ۲ // ب جد» ی ( حب ٩۰=)‏ فاذاکان ب ۳ سم» 14۲ سم 


> ب ج =۰اسم فأثین أن جنا (د؛ جب ) - ظا (د ١‏ جب )= - 


٩‏ ) اکمل ما بای 

Ao FR (|‏ = ...بالا( چان 

1 بالار جات والاقاق والثوانی‎ ..................... = PA. (f 

٠ o.‏ کے 
اذا کان : ' ب ج مثلئاً قائم الزاویة فی ب فان : جا ۲ = e‏ 


| آ/اخریتری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


6 


۰) فی الشکل اطفابل : 


أوجد قيمة جا ' جنا ج + جنا ۲ جا ج 


8 چ ب‎ 
> Ui RDG E E a = کا ب‎ 
1 
> 
5 
! \f ب‎ 


اا) |دا کان س ص ٤‏ تلت قائم اراویٹ فی ٤‏ ء س ٤‏ = ۷سم ۰ س ص = ٥اسم‏ 


أوجدقیمة کل من (١‏ طاس × ظا ص ؟) جا س + جاص 


۴ ) فی الشکل اطفایل: ۲ 1_ ب ج » ( ج = ۷سم )ءج اسم 


1 
N o... ۳ 
> انا‎ ¢ 


۳) | ب جد ؛ شبه مندرف منساوی الساقین فیه: ۲ // ب ج »۲ += ٤سم‏ > 


٣‏ ظاب جاج 
ب = سم » ب ج ۱۴ سم . أثبن أن WET‏ = ۳ 


أ/اخرفتری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


النسب اطثلثية الأساسية لبعض الزوايا 
فى الشكل اطقابل : ( النسب اطثلثية للزاويئين ۳١‏ ء٠٠٦‏ ) 
ا۔۳ = 2 کا۰ ڇ} J‏ 
۲ ۲ ۱ ر 
mm‏ : 
ا .۳ + O‏ 
ظا .۳ _ 3 
۳ 
فى الشكل اطقابل : ( النسب اطثلثية للزاوية ه٤‏ ) 


اه = 


| 
0 "| 


مثالا بدون أسنددام الداسبه أو جد قیمه : جا ۳۰ + جنا 1۰ + طا ٤٥‏ 
جا ۳۰ + نا-1 + ظاه٤‏ = + +ا= ] 


مثال؟ بون أسنذدام الحاسبة أوجد قيمة : جا ۳۰ جنا +1٠‏ جا' ٠٠‏ 


جا جنا۔ +٦‏ ا۔٦‏ = پل ر( ۴٣‏ 
ھاپ 
f §& 4‏ 


سثال ۳ بدون أسنذرام الحاسبة أوجد قيمة : ٤‏ جنا ۳۰ جا-1- طا +1٠‏ جا٠٣‏ الدل 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ خرقتریه ت‎ 


مثال:٤‏ بدون أسنددام الخاسبه أوجدقيمة : ( جاه + جا١٦)‏ ( جاه٤-‏ جناء۳) المسنل 


مثالا با١۳‏ = جنا ..:ا.۔ » مال جناہ٤=‏ جا e .٤9..‏ مال جا =١‏ جنا ...٠ل‏ 
دريب جاه = جنا ...... لريب جا 8 ...= کا 16 


ترریب ۱| بون اسنکدام الحاسبه أو جد قيمة : جا ۳۰ + جنا 1٠‏ - طاه: الدنل 


ررب ۲ بدون أسنددام الحاسبة أوجدقيمة : جا' +۳٠.‏ جنا ۳٠"‏ الدل 


ریب ۳ بدون اسنام الحاسبه أو جد قیمه : ۴۲ا۳۰ جنا ۹۰ طا ٤٥‏ الاد ل 


أا هرقلري ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


مثالا بون أسنددام الداسبه أتبن أن : جا ٨۰‏ =۲ جا۳۰ جناء٠٣‏ الدنل 


الطرف الأمن = جا.٠٦٠=‏ 
الطرف الاسر = ۲ جا۳۰ جنا۔۳ = ع × 
. الطرقان منساويان 


مئال بدون اسنخدام الحاسبة أثین أن : جا +٦۰‏ جا +٤٥‏ جا ۳۰ = جنا .۳+ ے طا 1٠‏ جنا ٠١‏ 


. الطرفان منساويان 
۲ طا .۳ 

Î uu Naik iciiG Shs iaN Gait‏ الدل 
| - ظا .۳ 

الطرف الأمن = ظا.٦‏ = إ۳ 

۲ ظا ۳۰ 8 ۳ 
الطرف الاسر -__-_-- ا »× 
اطا اپا چ ۳"۳ .٠ا‏ 


. الطرقان منساويان 


E 


.۱۱۱٤۷۳۳۹۵0۹/ت أا ھرىلرى‎ ١ 


مثال٤‏ بدون أسثخدام الحاسبة أثبن أن : ۳ ظا ۲-٤٥‏ جاء1 جنا ۳= 


الطرف الامن = ٣‏ ظا ۲-٤٥‏ جا۰٦‏ جنا۔ = ۳× ( ۲-١‏ × 


۳= ET - ¥ 5= 


الطرف الأيسر = -- 


:. الطرفان منساويان 


ریب بون أسنددام الحاسبة أثین أن : جناء1 = ۲ جنا" ١ ۳٠‏ 


رریب۲ بدون أسترام الحاسبة أثبن أن : طا ۰ ] ظا ٤٥‏ = جاٴ 1۰ + ۲ جنا 1۰+ ۲ جا .۳ 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ک أ ھر قرم‎ 


مثالا أوجد قيمة س حيث س زاوية حادة إذاكان جاس = _ الل 


ت shift sin‏ باسنددام الدا سیه 


سثال؟ أو جد قیمه س حبث س زاویه حاده إذا کان جاس = ۸.. الدل 


shift sin N= ,,,‏ باسنددام ا لذا سبه 


. س = 4۸ ۷ا ۳“ 


سنال" أوجد قیمه س حیث س راویه حاده إذا کان جناس= ٠.۴۵‏ الدنل 


shift cos. 0= ,,,‏ باسنددام الدا سبه 
Vo P\ f. = ww.‏ 


صسثال٤‏ أوجدقیمه س حبٹ س زاوبه حاده دا کان طا س = ۰.1٩‏ الل 


طا س = «—«— . طا س =۱ . لاں = ٤0‏ 


مالا أو جد قیمه س حیثٹ س زاویه حادہ دا کان جا س = جا ٦۰‏ جنا ۳۰ جنا 1۰ جا ۳۰ 


أا هرقلري ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


«سثال۷ أوجد قیمة س حیث س زاویة خاده ذا کان || 


۳ خاس = دا ہ٤‏ حا + ا ۳١‏ حا ۹۰+ حا 1۳١‏ 


۳ جا س = جا ٤٥‏ جنا +٤٥‏ جا ۳۰ جنا ۹۰+ جنا ۳۰ 


elek ETS = سا٣۳‎ 
۲ r, TT f f} 
۳ ۳ ۱ ۱ 
TEE Say 
O r. ےا‎ iS ےا‎ 
۳. = ر جا س 2 ج ... رریں‎ xX ۲ = جاس = دا س‎ ٣ 


دربب أوجد قیمة س حیٹ س زاوبة حادہ إذا کان ۲ جا س = جا ۳۰ جنا 1۰+ جنا ۳۰ جا ۱۱۰| 


مثال۸ اوجد قیمة س حیث س زاوبة حادة اذا کان س جا ۳۰ جنا ٤٥‏ = جا ٦۰‏ 1| 


س ا۳۰ جنا ٤٥‏ = جا 1۰ 
( 8( 


س 
X‏ تڪ 


ع 


| 
۲ 
| 
لس × س 
٤‏ 


E 
ب ت‎ ۶ ۱ ٤ 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ / فرفري تک‎ 


نرریب۲ أوجد قيمة س حيث س زاوبة حادة إذا كان س جا ه٥٤‏ = ظطا٠7‏ الل [ 


سثال۱۰ اذا کان جنا ( س ٠١+‏ )= فإن س = luc lees lessesenennes‏ 
اا = 1 یں = 1۰ - ۰| = ۵۰ ON‏ 
مثالا اذا کان ۲ جا س = ۳١‏ فان س = lele lense‏ 


1۰ = اجاس= ۳ بالفسمه على ۲ . کاس = 1 . س‎ ٠ 


ریب إذا کان جنا ( ۳س )١+‏ = جا۳۰ فان س = elute lle‏ 


منال۱۲ فی الشکل اطقابل  :‏ ب جد؛ مسنطیل فیه ۲ ب = اسم ۲۰ ج = ٥۲سم‏ أوجد ی( ۲ جب) 
»> مسا حه اطلسنطیل ۲ ب د ۽ الد ل |1 


جا( وب) 2 > ی( (دب) = ۱۲ ۲وا ۳۹ 


[. = é~| =o - 1o | = (1o) - (fo =+ 


:. مسا حة اطلسنطيل ۲ ب ج ؛ = الطول × العرض = ۲١ × ٠١‏ = ١١اسم'‏ 


هقرم ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


ارين على النسب اطثلثية الأساسية لبعض الزوابا 


| ) ا۰٥‏ + نا۳۰ طا ٥۰‏ = ا 


o = ٤ه ا۳۰ نا۰٣٠ طا‎ ۲ ) ٣ 


۷) جا ٤٥‏ جنا +٤٥‏ جا ۳۰ جنا ٠۰‏ - جنا .۳= E‏ ............ 


SS = ٤هاظ‎ ٥ - ٣-ان‎ +1۰ ظا‎ )۸ 


۳ ) طا ( س+١٠)‏ = إ۳ فان س = O‏ 


e = إذاکان س زاوية حادة وکان : جاس = فان جا اس‎ ) ٤ 


n = طاس= - فان ظا اس‎ )١ .......... = فان س‎ ٦۰ اذا کان ۴ جاس = ظا‎ ٥ 


E 
.۱۱۱٤)۷۳۳۹۵0۹/ت أا ھرىلرى‎ 


|) جنا ۲۹۰ جنا ۱-۳۰ 
۴) ظا ۰ - ظا ٤ = ٤٥‏ جا ۳۰ 
۳) جنا 1۰ = ۵ جا۴ ۳۰ - ظا ٤۵‏ 


۱+ طا ٦۰‏ طا .۳ 


5 ب اا 
) طا ٦۰‏ طا r.‏ 


| ) ۴ جاس = ظا ٩۰‏ - ۲ ظا ٤٥‏ 


٤ ) ۴‏ س = جنا ۳۰ ظا ۳۰ ظا ٤۵‏ 


۳ ) ۲ جا س = ا۳۰ جنا 1۰+ جنا ۳۰ ا1۰ 


1۰ جنا۴‎ -٤٥ طا‎ = ٦۰ ظا‎ ٤٥ جنا‎ ٤٥ س جا‎ )٤ 


1۰ ظا س٤ دا ۳۰ = ۸ نا‎ ۳)٥ 


1) حا ٤٥‏ = جنا س ظا۳۰ 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ك أ خرىلر8»‎ 


اد مء اء 
بفرص ۱ ( لس ء ص ) 6 ب ( للدم ٤‏ دیںم ) دفطنیں فی موی فان 


طول ۲ ب = ا(س- سم )+ (ص- صم" 


أ أن البعد بین قطلين = 7 مربة فرق السينات + مرباة فرق الصادانت 


سنالا أو جد البعر بين النقطة ۲ )٤٤۳(‏ »ب ( ۷ء )١‏ 


الا نل 


ب = ما( ۷-۳ + '-٤(‏ 


ok = ۹ + 1 | =‏ = 0 
مئال أو جدالیعد بين النقطة ۲ (۴۰۷) »ب (۱11۳) 


+۴ +) رب = ا(۷‎ 
o = fo = ۹+ | = 


الا ل 


ریب أو جد البعد بین القطه (Ele (1۳) ٠‏ 


الا ل 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ك أ خرىلر8»‎ 


| مثاله | دا کان الیعد بین تقطنین ۱ ٤٤۲(‏ ) » ب ( س ۲ ) ساو ۱٠١‏ اأ خسب قیمهة س 


=٠‏ | (۲-س )+ +٤(‏ ۲۴) بأريية الطرفين 
9 (1۰) = (۴- س )+ +٤(‏ م 
+٤ = |.‏ س - ٤س‏ +۳۱ 


ا ون دا ٤:‏ 


ن ٤‏ لایں د ۰ = ۰ہ 


.س = ١ا‏ أ س =1 


هام: |) بعد الفطه ( س :۰ ص ) عن هطه الاصل = ROR‏ 


۴) بعد الفطه ( س ۰ ص ) عن محورالصاداں نوجد | س | 


۳) بعد الفطة ( س »۰ ص ) عن سدور السینات نوجد | ص | 

سنالا أو جد البعد بين النقطة ١‏ (- ۳ء٤‏ ) ونقطة الاصل الد ل 
او = |۳ +() =| ۱+۹ = o = fol‏ 

ستال؟ بعد النفطه ( ۲ء ٤‏ ) عن سدور السیدان = | ٤ = |٤‏ 

سنال" بعد الفطه (-۰۱ ۳ ) عن مدورالصادان = |- 1| = 1 

دريب أو جد البعد بين النقطة ٠١ » ٠ -( ١‏ ) ونقطة الاصل الال 


رریب ۳ بعد النقطة (-۳ ۰ - ٥‏ ) عن محورالسینان = ees:‏ 


ذرریب٤‏ بعد الشفطه (۰۲ ۳ ) عن محورالصادان = a‏ 


٤ 
| .۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت أ /اخرقتری‎ | 


۹ 


| مثا اذا كان اليعد بين النقطة ( سء -س) عن نقطة الاصل ۳( ۲ وحدة طول أوجدقيسة س 


۴ كمس 7ا بأريية الطرفين والتعويض بالقيم اطعطاة 


> ( ۳ )= (س) + (-س )۲ 


۸| = س + س = ۲ رس 


.. سس = + ۳ 


(۱ء ص ) یساوی ٥‏ و دران فاو جد قیمة ص . 


فدريبه إذا كان بعد التقطة )٠١٤( ١‏ عن النقطة ب 


رریب1 البعد بین (۰۰۲) » (۱۰۰) هووحده طول قان = 


ندریب۷ قط الدانره لی مرکرها ( ۰۸ 5 ) » ومربالنفطه ( ۲۴٤٤‏ ) 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت أ/خرفتري‎ | 1 


١‏ ) لإثبان أن أى ثلاثة تقاط تفع على استقامة واحره نوجد البعد بین كل تقطئين ثم شبن أن 
ات هاصھ | ` 


کے = 


za 9 


أكبر بعد يساوى صسجمو2 البعدين الأخرين 
۲ ) لاثیان أن النقاط س۰ ص ء £ ھی ر؛وس مثلث نوجد الاطوال س ص › ص ٤‏ › س ع 
ثم نثبن أن سجموع طول أى ضلعين أكرمسن طول الضلة الثالن 

۳ ) لنعین نوع اطثلٹ س ص 2 ( حاد - قائم - منفرج ) لیکن س ع أکر أضلاع اطثلث : 

)١‏ إذاكان ( س2 ) > (سص )+ ( ضع )؟ فإن اطثلث منفرج الزاوية فى ص 

۲) إذاکان (س 2 ) = (س ص )+ ( ص2 ) ١‏ فإن اطثلث قائم الزاوية فى ص 

۳) إذاكان (س ع ) < (سص )+ ( ص2 ) فان اطثلث حاد الزاوية فى ص 
٤‏ ) لاثبات أن اطثلث ۲ ب ج منساوی الأضلاع نشین أن ۲ ب = ب ج = ج ٠‏ 
٥‏ ) لاثبان أن اطثلث ۲ ب ج منساوی الساقین نثبن أن أى ضلعین منساورین 
٦‏ ) لاثبان أن الشکل ۲ ب جد ؛ منوازی أضلاع ( نوج٤‏ أصلاع ) وین أن ۲ ب = ج؛» ب ج = ۱ء 
۷ ) لإثبان أن الشکل ۲ ب جد؛ معین ( نوجد أصلاع ) ونثبن ان ۲ ب = ب ج = جد =۱ 

ثم نثبن أن القطران غر منساویان أى أن القطر ۲ ج + القطرب؛ء 

۸ ) لاثبان أن الشکل ۲ ب ج ؛ مسنطیل ( نوجد أصلاع ) ونثبن‌ أن ب=ج؛ »۱= بج 
ثم ثبت أن الفطر ۲ ج = الفطربء 
٩‏ ) لاثبان أن الشکل ۲ ب جد؛ مربة ( نوجد ا أصلاع ) ونثبن أن ۲ ب = ب ج = جد4=؛ ٠‏ 
ثم ثبت أن الفطر ١‏ ج = الفطربء 


۰) لائبات أن النقاط ‏ » ب » ج » ؛ نمی لداترة مرکزها م ثبت أن م = مب = مج = مء= ق 


أ /اخرفتری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ | 


سثالا اثبت أن النقفطة ( ٤۰۳‏ ) هی مركز الدائره اطاره برؤوس اطثلث ۱ ب ج حیث | | 


(۳-ا) »> ب (۸1) + )١١١(‏ واوجدمساختها ومدیطها . الد ل 


م = ما ( ۳-۳ +( + .+0 = 0 
مب = |( 1-۳ + o = ۱1 + : A-4)‏ 
مج = | ( ++ (- 1" = 11 + ۹ = 0 


٠‏ م = مب = مج ده .م هی مرکرالرانره . لف = ۵ سم 
مساحة الرائرۃ دق" = گ رو ے 2 


»> یط الرانرہ = ٣>٣‏ ف = 0= 


سنال ہیں ما | دا ما کان الفط L1(1"JS> c((F-«eF")o ce (£1) ١‏ 


فع على أسففا مه وا حدہ أم لا اللا ل 


(ب = ا(ا-۳) + r=} = +e} = "+ ٤(‏ 
ب ا = ما( + ۳ + )ر PE + 1 = (1 -r-‏ = ۳ = 1ا 
ج = م(ا+ ۳ )+ (1ا+ی" = |11 + 6 = 11 - ا 


پا = ب + ج 


٠‏ ' » ب » جد لق على أسلقامة واخده 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ک أ ھر قرم‎ 


سثال" إثین أن اطثلث الد رؤوسه الفط 1(l0cl0)(> «< (V<c|—) o < (0- «0) ٠‏ 


قائم الزاویه فی ب ثم أوجد مساحله . اللا ل 


| = 6 + 1| Vv -0-( + + (| = 
o = ٠ + 1 = ا‎ 
pr. = +o = ° (10 =۷ ( 


٠‏ ( ج )= (ب )+ ( بج ) ۰ اطثلن ١‏ ب ج قائم الزاوية فى ب 


صسساحة اطثلث = × ب ج × ب ۱ = ١ = ٤۰ x= A. | x Pr.| x x»‏ وره مربعه 


مال إثين أن التقاط ° (- 1ء2( ¢ ب )۱<1( <« (\e۳] J+ <c (fb j>‏ 


ھی رووس معین وأو جد مسا له . الد ل ( نوجد أضلاع ) || 


ا ا+1) + (1+؟) = Wb =۹ +c‏ 


٠:‏ بب جد =ج+=؛ »> الفطر ' ج ج الفطرب؛ .. الشكل ‏ ب ج ء معي 


مساحة اطعين = × حاصل ضرب القطرين = ×1 × |١ = ٤‏ وخر مربعة 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ک أ/ ازریم‎ 


ماله |داکانن ‏ ( س۳۰ ) > ب (۴۲۰۳) » ج )۱٠۰١٥(‏ وکاین ‏ بپ = بپ ج فأوجدقیمه س 


الا ل 


.۰ ب = ب ج 

ماس - )+ ( ۴-۳) = م( ۳ )+ )1-۴ بأرية الطرفين 
(س - ۳ )+ ( ۳= (۳- )+ (۴-' 
> س ٩+‏ اس + | = £ + | 
س اس + ا = مه 

> س- 1 س+0= . 

(لس-١‏ )(س-0) =۰ 

۵٥2 لایں ۱ » یں‎ .٠ 


دربب ۱ اثبت أن اطثلث ‏ ب ج الزى رۈوسه ۲ ( ۱ء2 )ء ب (-۱ء-۴)ء ج -٤۴(‏ 1)۳ 


قائم الزاوية وأو جد مساحنه! | 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ک أ ھر قرم‎ 


دريب ۴ أثین أن النقاط ۲ ( ۱-۰۳ )۰ ب(-٤۱۰)»‏ ج ( ۲-١۴‏ ) فة على الرائرة الئى 1 


مرکڑها م ( - ۲١۱‏ ) ثم أو جداطخیط واطساحه الاد ل || 


ریب ۳ | دا کان ۲ ( ۳۰۵ )ب (۰۹- ۰)۴ ج )٤٠١( ۰ )١-۱(‏ إثبن أن الشكل ٠‏ ب دا | 


دعبن وأو دد مسا نه الد ل | 


ذرریب ٤‏ اذا کان ۲ (-۰۰۳)ء ب ( ٤٤۳‏ )ء ج )١-۰۱(‏ أثین أن اطثلث ۲ ب ج منساوی الساقین |_ 
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أ خرقتریه ت .۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/‏ 


| ) البعد بین النقطنین ( ۳۰۴۳ ) » ( ۲۰۴ ) یساوی a‏ 
۴ ) البعد بين النقطة (-- ١ء٤‏ ) ونقطة الاصل يساوى 1 
۳) بعد النقطة (۰»-۳) عن محورالصادان = 9 طول 
)٤‏ بعدالنقطة ( )٤٤۷-‏ عن صحورالصادان = اا 0 طول 
ه) بعد النقطة )۰۰٠-(‏ عن محوزالسینان = ...ا............. و دة طول 
1) بعدالنقطة (1-۷) عن محورالسينان = ا کد طول 
۷) طول نصف قطر الدائرة الئی مرکزها ( ۷ء ٤‏ ) وتر بالنقطة ( ۱۰۳ ) یساوی 2 


۴ ) أوجد طول ب ۱) | (-01)ءپ(٤16)‏ ¶) ?(-¥-4) > ب(-0-۳) 

۳ ) اثيت أن النقاط الأنبة نة على أسنقامة وا حدة ۲ (۱) »> ب ( ۴-۳ )» ج )٥٤٣۷(‏ 

)۴-٣۳-( ج‎ )۱١۴( بین نوع اطتلث  (۱-۱ ) »ب‎ )٤ 

) ۳ ۲۰۴۳( اثبت أن اطثلث ۲ ب جد منساوی الأضلاع حیث ۲ (۵ ۲۰۰ » ب ( ۴۰۷ ۳ )> ج‎ )٥ 
)۴۰٤( )1۰0( إثبت أن النفاط ۲ء ب» جد » ؛ هی رووس منوازی أضلا2 کیٹ :۲( -۱۰۱) » ب (۰٥)ء جد‎ )٦ 
ثبت أن الفط :۲ ( ۳۰۳ ) »> ب (۳۰۰) » ج (۰۰۰) » ۶ (۰۰۳) هی رووس مرب وأو جد مساحله‎ ) ۷ 

۸ )إثیت أن اطئلٹ الدی رؤوسه الشط ۱ ( ۰۵ - ۷٤۱ -( ۰)٥‏ )ج ( ٠٥٤٠١‏ ) قائم فی ب وأو جد مساحله 
)٩‏ إثبت أن النقاط ۲ (۱-۳)ء ب (-1٤٤)ء‏ جد )۴-٤۴(‏ نق على دائره مرکزها م (- )٠١١‏ وأو جد مخیطها 
۰ ) ذا کان البعر بين النفطنین ۲ ( ۰۰ ل ) » ب ( ۰٤٤‏ ) بساوی ٥‏ وخر طول فأو جد قیمه ك 


١ ودره طول فأو جد قیصه‎ ٥ Eواسی‎ ) ۳ ٤٢ -( ذا کان الیعد بین النفطنین ( ۲ »ك )» ب‎ ) ١ 


قاری ت/۱۱۱6۷۳۳۹0۹ ۰ | 


بعرص ‏ ( للد » دی ) 6 ب ( لانم » ديام ) تفطنیں فی مسنوی فان احدائی مننصف اطسافة بین »ب 


هو التقطه حبث ج ( سء ص )= ( a‏ 


ا ت | 


Leitich imma imeEnnicêxuonnsalhenas a hnaabnsiahak isal 


الد الل أ مهىمرزالائرة أى أن م منلصف ب 


۳ 


۲ ۲ 
= 1 += "+۳ ( + )٤-١(  =م‎ ۲ = نق‎ 


محیط الرائرة = ٦۴‏ نق = ۲× × ۵ = ت ودر طول 


م م عت ) ( ج لد )= ا۳ 


مثال ۳ دا کاین ج منصف ‏ ب قفاوجد سص دیٹ ۱ ( س۳۰ ) )> ب ( ۰71ص ) » ج )٦٤٤(‏ 


۲ ۲ 

س + 1 ۳+ ص 
٠ ٠‏ 

س+1۱ = ۸ ۳٣+ص‏ = ٣ا‏ 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ ھرقری ت‎ ۰ 


ترريبا أو جد مننصف الفطعة السنفيمة الواصله بين الفطعة اطسنفيمة ( ٠١٠١( ») ٥۰۴‏ ) الل 


سال إذا كان نقطة الاصل هی منتصف ۲ ب حیث ۲ ( ۲-۰۵ ) فان | حراثی ب هو ...7 19.) 


فرریب۲ إذا کان نقطة الاصل هی مننصف ۱ ب حیث ۲ ( )۱١۳-‏ فان | حراثی ب هو esses.‏ 


axes is saia esis iin en Enochian Sahê‏ الد ل 
س 


بفرص ۲ = (سءص) »۰ الشطه )۱١١۲(‏ ھی صسنصف ۱ ب 


۰ + س + ۳ صب‎ 
7 NES (=e: 


س + ۳ ص + 
ê =‏ 
. یں + ۳ = ےځ ص = 


٠‏ س = ٤‏ - ۳= ا 


ماله أو جد قیمة ‏ » ب والنی عقف أن ( ۴ ۳ء - ب ) مننصف الفطعة اطلستفيمة النى طرفها 


(Ve")<(|—-<¥)‏ الد ل 


٤= ( ب ۳ من اطعادلة (۱) عند‎ - 0= ۳-۴ 
ب۳‎ ٤ "+o= f 
ب‎ =۳ ٤ N= f 
۱= (۱) إ4‎ 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ک أ /هرفتره‎ | 


رویب ۳ اذا کان ج (۱۲) منتصف ۲ ب بث 11۳(۲ )٤‏ اوج د احائی ب 


سال أثیت أن النقط : ۲ (۰۰1) »ب ( ٤-٤۴‏ ) » ج (- ۲۰٤‏ ) هی رأؤوس مثلث قائم الزاوية فى ب |_ 


ثم أوجد ا حداثی نقطة ؛ الى تبعل الشكل ۲ ب جد ؛ مسنطيلاً . الاد ل 


P= 01+11 = (.--)+ 1-۴) =) (‏ 
VW = P+ P1 = =‏ کک 
( بط ) = )(٤+](+)] -٤-(‏ = ۳1+ - 
ا l= £ +1 =). (+ 1-٤)‏ ب ج 
(۲ )= (إب)+(بج) ۰ | ب ج؛ هی رؤوس مثلث قائم الزاوية فی ب 


لااد ( س» ص) الى تجعل ‏ ب ج ؛ مستطيلاً ٠٠‏ اطسنطيل القطران ينصف كلا منهما الاخ 


. لفطه مستصف ‏ ج هی فس قطه منصف ب ؛ »۰ بفرص مسنصف ۱ ج هوم 


(۱١ ( = ) © (=0:‏ ودیث أن م مننصف ب ؛ بفرص :+ = ( س » ص ) 


. 
ص‎ + ٤- س‎ + ١ 
- ٤ . ) = 10 
ص‎ + ٤- س‎ + ٣ 
۲ ١ C٠ 
ص+٤-= س‎ + =] 
۱= ص ص‎ =٤+ = س‎ 


. إخدائی )٦٠۰(+‏ 
حل اخرلا اد النقطه ؛ ذا کان الشکل منوازی أضلاع أو مربة أو معن أو مسنطیل 


(1°) =(é-—ef) = (fecé—)+(-¢1) = (< + =. 


رریب٤‏ إذا کان ۲ ب جد ؛ منوازی اأضلاع | (۲۰۳) »ب »)٥-٤(‏ ج (۳-۰۰) أوجد ا حداثیء» نقطة تقاط الفطرین 


أ/اخریتری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


| ) صف الفطعه اطلسنمیمه الواصله بین العطنیں (۳۰۱) »۰ (۰۰ -۵) ھی o‏ 


۲ ) مننصف الفطعه | لستفیمه الوا صله بین الفطنس (۱۰۳) » (۱ء )٥-‏ هی O‏ 


۳ ) ب قطرفی الرانره حیث ۲ ( ٤٤۱‏ ) » ب ( ٨٤۷‏ ) فیکون | حدائی مردر الرانره o‏ 


. فان أحرائى ب هو‎ ) ۲-۰٠ (  ثیح إذا كانت نقطة الأصل هى مننصف القطعة اطسنقيصة ب‎ ) ٤ 
دا کایں م ( ۰۲ ۷ )ھی نفطہ تفاط قطری منواری الاصلااع  ب ج ؛ ین ( ۱۰۳) فان ج هی ا‎ | ) ٥ 
E قان منصف ۱ ب هی‎ ) ٥-٤۳ ( ادا کاین ۲ ( ۳۰۱ ) » ب‎ ) ٦ 


۲ ) اذا کاین ۰( ۲-۰۳ ) مصلصف ١‏ ب یٹ ( س۰٤۴۲‏ ) » ب( ۳ ص ) فأوجد قیصلی س » ب 


) سننصف ۲ ب خی ۱ ( ٥-۰٥‏ ) »ب ۷١ ٥-(‏ ) فأوجد قیملی س۲ ص 


۳) إذاکانن ؛ ( سٴً» ص 
٤‏ ) !دا کانن الفط ۲ ( ۲۰۳ )ب ( ۳-۰٤‏ )ج (-۰۱- ۰)۲ (- ۳١۲‏ ) ھی رووس معین فأو جد 
| ) انى فطه تفاط الفطرين ۲ ) مسا حه اطعیں | ب ج ء 
) ثبت أن النقط ۲ ( ۳۰۵ )۰ ب ( ۲-۰۳ )ء ج (- ٤-٤۴‏ )هی رووس مثلٹ مفرج الزاویة فی ب» 
ثم أو جد إحداثى نقطة ء الئى نعل الشكل ١‏ ب ج ؛ معيناً وأوجد مساحة سطحه . 
)٦‏ إثبت أن النفط ۲ ( ۳ ۰۰) ب ( ٤٤۳‏ ) » ج ١-٤۱(‏ ) هی رووس ثلث منساوی الساقن رأسه ۲ » 
ثم أوجد طول القطعة اطستقيمة اطرسومة من | عصودية على ب ج 


 ) ۷‏ ب جد ؛ مرباگ رؤوسه علی الارلیب " (5۰) » ب (۴۰۳) » ج (۱-۰۰) ۶۰( س٤ص‏ ) 


أو جد | دای الفطه ؛ . 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ خرقتریه ت‎ 


صنل الط اأطسنفه 


فرف الصادات صم - ص 


فرق السنات لاں م للد | 


سنالا أو جد ميل الط اطلسنفیم اطار بالنعطنین ( ۲ء ۳ ) ء (٤ء۷)‏ الد ل 


ال۲ أو جد میل الحط اطلسنقیم اطار بالنفطنین ( ۴ 1۰ ۳ ) > ( £0( الد ل 


مسال" أو دد مل الط اطسنفیم اطار بالنفطنن (۲ء» ۳ ) ۳۰۱(۰ ) الد لل 


ثرريبا أو جد ميل الط اطلستقيم اطار بالتقطنين /)٤(‏ ]ا ) »> ٠(‏ أ۳) الد ل 
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أ /اخرفلری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱. ٠‏ 


|دا کان الستیم بوازی مدو ر السینات فان اطیل = صر 
|دا کان اطستیم دوازی مدو الصادان قان اطیل = عر معرف 

سثال٤‏ ۱دا کان اطسنقیم اطار بالنقطنین ۲ ( ]۱۰۳ ]۴ )> ب ( ]۲ء ص ) بوازی مدورالسینان فأو جد قيمة 
الستیم بوازی مدو ر السینات .. اطیل = صر 


ص + 


س = صر 
.ص + ]2 . .ص = دآ 


«سثاله إذا کان اطلستقیم اطار بالنقطئین ۲ ۱)۱ ) »> ب ( س ۹۰ ) بوازی سدور الصادان فأو جد قیمة س 


الستیم بوازی مخورالصادان .۰ اطیل = عر معرف 


+ 
س +۱ 


= عر معرف 


1= = .ص‎ . = | + WN. 


ماله دا کان میل اطلسنقیم اطار بالنقطنین ( ۳ء ص ) » ب ( )٠١ ٥‏ هو ۳ أوجدقیمفص الد ل 
ص ڪڪ ص ص ص ص ص صب 


۳ = اطیل‎ ٠ 
ےم م‎ 
U ۳-0 
1= ص‎ -. 
0-= ..-ص 03 ...ص‎ ۱| ٦= ص‎ - . 


ذدریب۲ | دا کان اطلستفیم ااا ( ۳۸ )ء ب ( ل )أوجدقيمه ك 
ر ڇڪ جج ج ج ج 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت رر‎ 


REE‏ ن اا = ضاھ 


مثاله أو جد میل اطستقیم الزی بصن زاویه ٤٥‏ الل 


أطيل = طاه = طاه٤ ١=‏ 


«سثاله أو جد میل اطلستقیم الذی يصن زاوی ۱۳۵ الل 


اطیل = طاھ = طا ه۳ = ١‏ 


مثاله أو جد قیاس الزا ويه الى يصتعها اطسنقيم الى مر بالفطنين )٠٠٥( > )١٠١۳(‏ الحل 


. اھ > ا ظاھ = 2 < ھ = A MN os‏ 


مثال 1 أو جد قباس الزا ویه الئی بصنعها اطستقیم الزی مر بالتقطنین ( ۰۴ ۰ آ۳ > (٤ء‏ ۷ أ۳ 


٠‏ طاه = اطيل 


. اھ = E‏ . ظطاھ = ` =۳ .= 


نرریب۳ أو جد قباس الزاویه الئی بصتعها اطسنقیم الزی مر بالنقطنین ]۲ء ۳ ) » ( ۳1ء٤‏ ) 


مثال۷ إذا کان اطستقیم اطار بالنقطنین ( ۲ 1 ]۱ ) » (1 » ص ) بصن زاویه باسها ٤٥‏ أو جد قیمة ص 


۳ = .ص‎ | = ٤ = ص + | = ٤ے . ص‎ ٠ 


۳ 


E 
٠ .۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت هری‎ | 


REE‏ ن اناعادلەهی ۲ سب ص جد 


رریب٤‏ أو جد میل اطستقیم الزی معادلنه : ۲سا ۳٣ص‏ +| = . الاد ل 


سثال ٠۰‏ أو دد میل ا طلسنفیم الزی معادلنه : ۳ س = ۲ص +۱ الد ل 
اطیل = «عامل س 
ص عامل 

متال ٠۰‏ أو جد ميل السنقیم الذی معادلنه : ۵ س ٦=‏ ص + ۷ الد ل 
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أ /اخرفلری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱. ٠‏ 


إذاكان ل //ل, فإن ميل اطسئقيم الاول = ميل اطستقيم الثانى ‏ م =م. 


والعکس صخصیخ إداکان م =م, قان ل //لم 


مثالا إثبن أن اطلستقیم الذی معادلنه : ٤‏ س ۷ ص =۳ بوازی اطستقيم الذى مرا | 


بالفطنین ۱ )۱)٤-(‏ »> ب ( )۵٤۳‏ الد ل |1 


٠‏ مم ۰ اطستقیمین متوازیین 


مثال؟ ثبت أن اطستقیم اطار ۲ ( 1۳ ) > ب ( ۰٥‏ ۸) یوازی اطستقیم الزی بصن زاوية قباسها ٤٥‏ | 


N 1 5 
.\ EEL : TM 


= . اطلستقیمین منوا زیین 


سثال٤‏ إدا کان اطلستفبمان لك س- ۲ص + ۳=. » 1٦س‏ + ۳٣ص‏ -هہ= ۰ منوازیان أوجد قیمه ك الحل 


i=. 5-s ÛÇ-. 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت ا /اخرقتری‎ 


o 


ماله | ذا کان اطستقیم اطار بالنقطنین ۲ ( ۲۰٤‏ ) » ب ( س ۱١‏ ) یوازی اطسنقیم اطار بالنقطنین !| | 
ج )١١١-( +» )٥۰(‏ أحسب قيمة س وقياس الزاوية الى يبصنعها ١‏ ب م ال ااه اطوجب | | 


دلدورالسیناں الحل 


الستفیمس منوا ریس مم 
o-۱ _ ۲-7‏ 
لایں SNS ٤‏ 
® 
لس ٤‏ 
٤‏ 
٤ <‏ 
لاس ٤‏ 


٤=) ل‎ (2 
+٤5 ww. ٤کا١ د‎ ں٤‎ . 


0 = = س‎ ۲١ = س٤‎ 


چ 


لااد الراویه الى يصتعها ' ب یت ۲۰٤(۲‏ ) » ب ( ٠٤۵‏ ) 


A MN ot = ®. = = ' ظطاوھ ےا‎ 


چ 


چجwgûسي‏ 
٠:‏ یل ' ب = میل ب ج » ب فطه مارک . النفاط ۲ » ب » ج نفع على اأستفامه وا حه 


۲٦ 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت أ/اخریتری‎ 


ماله | دا تابن الفاط ۲ (۳۰۱) ء ب )۱۰٤١(‏ » ج ( ۵ص ) نفع على أستقامة واحره أو جد قیمة ص 


٠:‏ » ب » ج لق على أستقامة واحرة 


. یل ب = ميل ب ج 


.صب ۳= . ص = +۳ .. ص۱5 . ص = 


e| = 


إذاکان ل ل ل فان م×م =-ا 
والعكس صخصية إذاكان م×م = -ا| فإن 0 B>‏ ل 


مثالا أثین أن اطسففیان ۲س + ٣ص‏ = | عمودى على اطستقيم ٣س‏ = +١‏ اص الادنل 


2 _ ۳ 
Tf ٤ ۳‏ 
م × م = × کے دا .٠‏ اطنتتقیصین منوا زین 
4 
مثال؟ إذا كان ميل مستقيم = -- فإان ميل اطسنقيم العصودى عليه = ......4. 


مال ۳ أو جد ميل الستقیم العمودی على ا طلستقیم اطا ربالنقطنین 1(7 )ب (٤ء U۲‏ الل 
ی 


ميل العمودى = ه 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت أ/اخرفتری‎ | 


زرريبا أو جد ميل اطلسنقيم العمودى على اطلسنقيم اس = دص +ا|ا الد ل 


مثال" إثبت أن اطلستقيم اطار بالنقطئین ۲ (- ٤٤۳‏ ) »ب ٥ ۲٤-(‏ ) عمودى على اطستقيم | | 


الذى يصن زاوية قباسها ١‏ م الاجا اطموجب طحورالسينان . الملل 


ميل اطستقيم الذى يصنة زاوية قباسها ٤٥‏ = م,= ظاه: = | 


× م =-ا×ا=-ا . اطستفیمان معا مدان 


سنال | ذا کان اطستقیم : ' س - ۲ ص + ۳ =۰ عمودی على اطستقیم : ٤‏ س + ص ٩۹=‏ ۱| 


Î ZL 5 
== 2 ا‎ 


سنال" إثبن أن اطئلٹ ' ب ج حیث ‏ (-۱ء-۱) »ب ( ۳۰۴ ) »ج (۰۰1) قائم الزاویة فی ب 


جي چwgûي‏ 
i _ E _ e‏ چ ۳ ۳ 
ميل ب = کر ا ميل ب ا = ± 
OT ۳ ٤‏ : ا 
=x 3PX‏ . اطستفیماں منعامران .. ح ب قفانم 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ خرفلرۇ» ت‎ 


کے 
تلخيص هام : 
لبان أن الشكل منوارى أصالة شن | حى الحواص الانية : 


| ) کل صلعین نفا بلین منوا زین أو ۲ ) کل صلعین مقا بلین منساویین 
۳ ) الفطران ینف کل سهم الاح أو ۳۲ ) صلعان مقا بان منوازیان ومنساویان فی الطول 
۰ لااثبان أن الشکل مسنطیل ثبت | حدی الان منوازی الاضلاع ثم ثبت | حری الدالنین 
| ) الفطران منساویان فى الطول أو ۲ )دلعان منجاوران فيه معا مدان 
۰ ااثبان أن الشکل معیں نبت | حدی خالات منوازی الاصلاع ثم تبن | حری الداللین 
| ) الفطران منعا مدان أو ۲ ) صلعان منجا وران منساویان فی الطول 
۰ لاثبات أن الشکل مربة شت | حری حالات منوازى الاضلاع ثم نثبن إحرى الحالنين 
| ) صلعان مندا وران فيه منعا مدان ومنساویان فی الطول أو ۲ ) القطران منعامدان ومنساویان فی الطول 


مثالا این أن الفاط ‏ ( ۴-۴ ) »ب ( )۱١۱-( ۰ ) ۷)۵0 ( <» ) ٤٤۸‏ هی رووس مسنطیل 


الل نبت أولاً أنه منوازى الضلاع ( القطران بنصف كل منهما الاخر ) 


جسيېي 
مو ۴ ا ص ٣‏ طم | ے b\ ha V+ - o4۲ ١‏ 0 
نلصف إو ت( ا ۽ (=) (NISSEN‏ 
جwûس‏ 
مو UE O.‏ ص ٣‏ ص | ے١‏ ۸ا ٤‏ + | ۷ ° 
نلصف ب ۰= ( ۲ ۲ (=) (e (= ( a‏ )۴( 


من (۱) » (۴) .. الفطران ینف کل متهما الا خر .. ( ب ج ؛ منواری اصلاع 


تم نبت حاله من حالاں اطلسنطیل لکن ( صلعاں منجاوراں فیه منعا مدان ) 


٤ ۷‏ ۳ 
میل آں = =z‏ دا پل ب == ا 


سي جسيم 


م × م = ۱× ۱= ا اطسفقیم إ ب » اطستقیم ب ج متعامران .. ' بج مسنطیل 
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| أ خرقلری ڪک/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


سنالا اثبت أن النفاط ۲ ( ٤۷‏ ) > ب ( ۴-۰۳ ) »ج (۰۰۴) ۳۰٤(۰‏ ) هی رووس شبه مندرف | 


الل نبت أنه يو جد صلعين صقا بلین منوا زيين وصلعین أخرین عبر منوا زیی 


ا ٦‏ _ ۳ 
OED o‏ 
جي چwgûي‏ 
F-۳‏ ۳ 
سیل ل ؛ء = r“ T-‏ ميل += 
جي جي چې 
ميل ۱ ب = ميل د؛ »> یل ب د + ميل 


دريب إذا كانن معادلنا اطمستقيمين ل ل على الأرليب هما سا ]٤ص ٠=‏ » ص = ل س ٥+‏ ا 


أو جد قيمه ك | دا کان ) الستفیمان منواریان 
۱( ب // ج ؛ وکان ميل ۾ ب = فان ميل := ا 
چې جي جه 
)٣‏ ب بج؛ وان ميل ۾ ب = فان میل جد ؛ = و 
ب + وکان ميل ب = ه.. قان ميل ج ؛ = o‏ 


۲ ) اطلستقیمان منعاصدان ۱| 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ت أ خرىلر8»‎ 


| ) ميل الستفیم اطواری لحور السیدان = O‏ 


۴ ) ميل اطستقیم اطوازی طحورالصادان = SS‏ 


۳ ) ميل اطستقیم الذى بصن م الاتجاه اطو جب لحور السینان زاویة موجبة قیاسها ۱۳۵ بساوی 


0 بساوی‎ ٤٥ ميل اطلستقيم الذى يصن س الاتجاه اطو جب لحور السينات زاوبة موجبة قیاسها‎ ) ٤ 
جه جه‎ aE 

a إذاکان : ۲ ب // جد؛ وکان میل ب = فان میل جد؛ = یساوی‎ )٥ 
جه‎ e کہ جه‎ 

)٦‏ إذاکان : ٢‏ ب ل ج وکان میل ۱ ب = ج فان میل جد؛ = یساوی 


۷ ) ميل اطسنفیم الوا زی للمستفیم اطار بالنعطنین ( ۳۰۴ ) » ( ۳۰۲ ) یساوی 


جسي 
۸ ) إداکان ‏ ب جد؛ منوازی أصلاع حبٹ ۱ )٤٤١-(‏ » ب )١۰۰(‏ قان ميل ؛ ج = o‏ 
سي 


۹ ) ادا کان امسنقیم ‏ ب یواری مدورالسیناں حیٹ ۲ ( ۳۰۸ ) > ب ( ۴ل ) قان ل = 


جسيم 


۱۰ ) دا کان اطسنفیم ‏ ب یواری سدور الصادان یت ۱ ( م٤٤)‏ > ب ((- ۷۰٥‏ )قان م = n‏ 


١ا‏ ) آداکاں مء مم منوارییں قاں 


۲ ) اطستقیمان اللذان میلاهما <  »‏ یکونان 


۲ ) أو جد قباس الا ویه اطو جیه الى بصتعها اطلسنقیم الدى ميله )١‏ ۳.. £( 1.67 
۳ ) ابت أن اطستقيم اطار بالفطنین ۲ ( ۳ )٤٤‏ » ج (- ۲-١۳‏ ) عمودى على اطلسنقفيم 
اطار بالنعطلین ب ( ۲۰۱ ) > +( - ۴٤۳‏ ) 


)۵٤۳( أو جد ميل اطلستقيم العمودی على اطلستفيم اطار بالقطنین ۲ ( ۳-۴ ) ب‎ ) ٤ 
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أ /خرقری ت .۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/‏ 


) ثبت أن اطسنقیم اطار بالنقطنین ( ۰۲۴ -۱) » ( ۳۰۹ ) یوازی اطستقیم الذى يصنة زاوية موجبة 
قیاسها ٤٥‏ م الاتجاه الو جب طدور السینان 

1 ) إثيت أن اطستقيم اطار بالنقطئين (-١ء‏ -۷ ) » ( ٤-٠۴‏ ) عمودى على اطستقيم الذى يصنة زاوية 
موجبة قباسها ٠۳١‏ مت الاتجاه الو جب طحورالسینات 

۷ ) !ذا کان اطثلث الدی رؤوسه ‏ ( ۱-۰۳ ) »ب ( س۳۰ ) » ج ( ۳۰۵ ) قائم الزویه فی ۲ فأو جد قیمه س 


سي 


۸ ) دا کان اطلسنقیم ۲ ب بیوازی سدورالصادان خبٹ ۱ ( س)۷ ) » ب ( ٥١۳‏ ) قأوجدقیمه س 
سي 


٩‏ ) ادا کان اطستقیم ۲ ب یواری محورالسینان حیٹ ۱ )۲۰٤(‏ » ب ۰٥-(‏ ص ) فأوجد قیمة ص 


١١‏ ) إذا كان اطسئتقيم ل مر بالنقطئين ( )٠١۳‏ » (۴ ك ) » اطسقيم لم يصن زاوية “٥‏ س الاتجاه 


الو جب طدور السینات فأو جد ك الئی عل ١‏ ) اطلستقفیمان منواریان ۲ ) اطستفیمان منعامران 
1 إثيت أن النقاط ۲ )٤٤۱-(‏ » ب (-۴۲۴) » ج )٠٠۳-(‏ فة على اسنقامة وا حر 

) إذاکان ۲ ( ۱ء -۱) » ب ( ۳۰۴ ) »ج (۰۰1) إثبت أن اطثلث ۲ ب ج قائم الزاوية فى ب 

٤‏ ) إثبت أن الفط ۲ (-۱۰۱) ۰ ب )٥۰۰(‏ » جد ( ٠۰۵(۰ ۰ ) ۲۰٤‏ ) هی رووس منوازی أضلاع 


٥‏ ابت أن الفط ۳۰۱(۲ ) » ب ( )۱٥۰۵‏ » ج ٦۰۰(۰ » )٤٤1(‏ ) هی رووس مسنطیل 


٤ 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ خرقتریه ت‎ 


ص = م س+ ج 


خیث اطيلدم ۰ بج طول الدرا؛ اطفطوع م مخورالصادان 


مثالا أو جد معادلة اطسنقیم الزی میله ۳ ويفطة من الجز؛ اطوجب طلدورالصادان ورین 


٠:‏ ص = م س + ج 


. ص = ا س+ ؟ 


سثال؟ أو جد معادلة اطلستقيم الذى ميله ٤‏ ويقطة من الجز؛ السالب طلحورالصادان ونين الحل 


۳ - یں‎ ٤ = ص = م س + < . ص‎ ٠: 


سنال أوجد معادلة اطلستقيم الذى ميله > ومربالتقطه اء ه٠)‏ الد ل | 


٠:‏ ص = م س + ج 
ص = ٤‏ یں + د 


الفطةه ( -ا ء )٥١‏ عفف اطعادلق +١-×٤50‏ ج 


\=E+03 D>. > +٤ 0 


امعادله هی |: ص = ٤س‏ + | 


مثال۳ أوجد معادلة اطستقيم اطار بالتقطئين )۷١١( » )۴١۳-(‏ الد نل | 


۰ ص = م س + ج 


0 _ 0 
SET ۵‏ . العادله هی ص = س + ج 


+. =۷...  قلداعطاأ النفطة (ء » ۷) عفف‎ ٠٠ 


0 
EE 
a aT] am: 


أ /ارىلرى ت/۱۱۱6۷۳۳۹0۹. 


اطستفیم یوازی مسدورالسینان .۰ اطیل م = . 


القطه )٥٤۳-(‏ خحقف اطعادله ۵= ب 


| مثاله أوجد معادلة الستقيم اطار بالنقطة (- ٠١١‏ ) ويوازى اطسنقيم ٣ص‏ -۲س+۷=. اللحل 


5 ص = م س + ج 


ميل اطستقيم اطعطی = ٠.‏ اطعادلة ھی ص = س + ج 
٠.‏ الشطةه ( - )٠١۴١‏ عفف أطعادله we‏ = »+ ج 
٤ am‏ 
|= + ج 


(ET 
e 7+ 


لس + بضرب اطعادلة × ۳ ٠.‏ ٣ص‏ = س+۷ 


5 ص = م س + < 


میل اطستقیم امعطی م =“ = ميل اطستقیم اططلوب =۳ 
. اطعادله ھی ص = ۳ س+ ج 
٠.‏ النقطه (-۳ء )١-‏ قق اطعادلة =٥ - ٠‏ ۳×-۳ + ج 
. 0= - + .2 ل+=-54+0=£ 


:اا 


0 


E 
.۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/ أ خرقتریه ت‎ 


«مثال۷ أو جد معادلة اطستقيم اطا ربالنقطة ( )٠١ ١‏ وبصنة زاوبة ٤٥‏ س النجاة اطوجب طلحورالسينانت 1[ 


5 ص = م س + ج 


م = طاہ٤‏ = ۱ . اطعادلهف ھی ص = س + ج 


٠.‏ الفطه ( ۳ )٠١‏ عفف اطعادله .۱= ۳×۱ + ج 


مثال۸ إذاکان ۲ ( 1-۰٥‏ ) ۰ ب ( ۷۰۳ ) »ج ۳-١۱(‏ ) فأو جد معادلة انحط اطلستقيم الذىا | 


مر بالنقطة ١‏ وبنقطة منتصف ب ج ال لى لا 


لیکن؛ منلصف ب ج <( ل ل )= )۲١۴(‏ 


۰ ص = م س + ج ۱ 


وبالنال الستفیم مر بالفطنتن ۲ ( ۶۰)1۵( )۲٤۴‏ 


. العادله هی ص = س + ج 
٠:‏ النقطه )۴١۴(‏ تحقف اطعادلة ‏ ۲= ×+ ج ۲= + ج 
f‏ 


. العادله هی ص = ^ س + س بالصرب فی ۳ 


۳ 


۳٣ص‏ = - ۸ س + ۲۲ 
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£0 ۶ ب 
أ/اکرقری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱.‏ 


منال۹ أو جد معادلة اطلستقیم الزی مر مننصف أب حيث ١‏ (۳ 1 ) » ب ( 1١ء٤‏ ) وعمودی !ا | 


على اطلستقيم الزى معادلنه صا ] ٤س‏ + =١‏ . الاد ل ۳ 


ص = م س + ج 


مننصف ٢ب‏ =( کت » ت ) = (۱ء ۵) 


ميل اطستقيم اطعطی = = ۲ ميل العمودی = -_- 
. اطعادله هی ص == ش + ج 
٠:‏ التقطه (١ء )١‏ تحقق اطعادلة =١...‏ = »ا + ج 


| | 
——— < 0< >. < + N 


ستال۱۰ أو جد معادله اطسنقیم الدی فط من مسدوری الا حداثبان السینی والصادی جزءین 
مو جبین طولاهما ٩ ۰ ٤‏ على الريب الل L1‏ 


ص = م س + ج 


-- 8 ے e‏ د 
e ES TS‏ 


. اطعادله هی ص == س + ج 


. اطعادله هی ص = س + ۹ 


ال۱۱ أو دد معادله مخور عائل الفطعه اطسنفیمه س ص دن س ( ۳ ]۴ )› ص( »٥1‏ 7( ا 


ا ( = (fel=)‏ 
٠‏ ميل العصودى = ١‏ أكسل ل | ۰ 
6 


| أ اخرفتری ت/۷۳۳۹۵۹٤۱۱۱. ٠‏ 


| ) ذا کان اطلستقیمان : ۳ س - ٤ص‏ - ۳ =. » ل ص ٤+‏ س- ۸ =۰ صنعامرین فان ل = e‏ 

۴ ) اذا کان اطستقیمان س + ص ٥=‏ » ل س +۲ ص =۰ صنوازیین فان ل = eens‏ 

۳ ) اطسنقیم الزی معادلنه ۲ س-۳ ص-1 = ٠‏ يقطاع صن صحورالصادان جزءاً طوله = 
٤‏ ) الستقیم الذی معادلنه ۲ س + ۵ ص ٠= ٠١‏ قط من سدور السینات جزءاً طوله = yy‏ 

ه ) اطستقیم الزی صعادله ۳ س ۳ صن + د ٠=‏ يصنة زاوية موجبة سء الاتَجاة اطوجب طحور السينان = 
٦‏ ) سعادله اطستفیم الای جر بالهطه ( ۰۳ ٥‏ ) ویواری مدور السینان هی yy‏ 

۷ ) اطستقیم الزی میله = ۲ ويقطع سدور الصادات عند النقطة ( ۳۰۰ ) معادلنه هى OD‏ 


۲ ) أو جد الیل والجز؛ اطفطوع من مور الصادان 


|) ص ٥=‏ س-۳ ۴) س-۳٣ص-1=.‏ ۳( 

۳ ) أوجد معادلة اطستقيم الذى ميله ۲ ويقطة من البزء الوب طحورالصادان ۷ وران 

٤‏ ) أوجد صعادلة اطستقيم الذى ميله صفر ويقطة من الجزء السالب طلحوزالصادان وحرين 

)۳-۰۰( اوج معادلة اطستقیم الزی میله - ور بالتقطة‎ ) ٥ 

١‏ ) أوجد معادلة اطستقيم الذى ميله ۲ وير بنقطة الأصل 

۷ ) أوجد معادلة اطسنقيم الذى يفط من الجز؛ السالب لحور الصادات جزءاً طوله ۳ وحدات ویو‌ازی اطسنقیم 
الری معادلنه ۲ س - ۳ص ١=‏ 


۸ ) أوجد صعادلة اطستقيم الذى بصنة زاوبة قياسها ٠٠١‏ م الاتجاة اطوجب طحور السينان 


E 
۰۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹/7 ا أ خرفلر‎ 


)۱١۱( » )۱-۰۴( أو جد معادله اطلسنقیم اطار بالشطنین‎ ) ٩ 

۰ ) أو جد صعادلة اطسنقیم اطار بالنقطة ( ٥-۰۳‏ ) ویوازی اطسنقیم س = ۲-۷ ص 

١‏ ) أوجد معادلة اطلستقيم اطار بالتقطة (- ١١۲‏ ) عودياً على اطستقيم الذى معادلئة ص = س-ه 
) أو جد معادلة صحور عائل القطعة اطسنقیمة س ص حیٹ س ( ۴-۰۳ ) » ص (- ٠۰۵‏ ) 

۳ ) ثبت أن اطستقیم الزی معادلنه ۲ س + ص + ۸ = ۰ عمودیاً على اطستقیم اطار بالنفطنین (۳۰۴)» )۴١۱-(‏ 


ا) ' ب ج؛ مرب فبه ۲ )٤٤٥(‏ ءج )1٤۱-(‏ قاو ج معادلة بء 


مة أطيب الأمنيان بالنجاخ الوق 


ولانسو تا من صالة دعانکم 


E 
. ۱۱۱٤۷۳۳۹۵۹٩/7 أ هرفر ی‎ 


